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Lista X.
Ciag arytmetyczny i geometryczny. Szereg geometryczny.

10.1. Napisaé trzy pierwsze wyrazy ciggu arytmetycznego, ktérego n-ty wyraz dany jest wzo-

rem: a) a, = =1 b) a, = 2t c) a, = =

10.2. Wiadomo, ze a; = 3 i 7 = 2. Oblicz asgs.
10.3. Oblicz sume wszystkich liczb naturalnych od 1 do 100.

10.4. Oblicz sume dwustu poczatkowych liczb nieparzystych.

10.5. Oblicz sume wszystkich 60 kolejnych liczb naturalnych podzielnych przez 3, poczynajac
od liczby 12.

10.6. Koszt robot przy drazeniu studni przedstawia si¢ nastepujaco: pierwszy metr gltebokosci
kosztuje a zt, a kazdy nastepny o b zt drozej niz poprzedni. Obliczy¢ koszt budowy studni
o gtebokosci 40 m.

10.7. Osmy wyraz ciggu arytmetycznego wynosi 37, za$ wyraz jedenasty wynosi 52. Oblicz
wyraz dwudziesty.

10.8. Miedzy liczby 28 i 52 wstawi¢ dwie liczby z 1 y takie, aby ciag (28, z,y, 52) byt ciagiem
arytmetycznym.

10.9. Suma pierwszego i piatego wyrazu ciagu arytmetycznego wynosi 18. Trzydziesty wyraz
ciagu jest o 12 wiekszy od wyrazu czternastego. Oblicz pierwszy wyraz ciagu i jego roznice.

10.10. Liczby 223 — 52, 224 x, 3z +4 sa trzema poczatkowymi wyrazami ciggu arytmetycznego
o wyrazach catkowitych.
a) Oblicz .
b) Podaj wzér na n-ty wyraz ciagu.

10.11. Dtugosci bokéw trojkata prostokatnego tworza ciag arytmetyczny. Oblicz obwod tego
tréjkata, jesli wiadomo, ze jego pole wynosi 150.

10.12. W pewnym ciagu arytmetycznym a; = 8, a,, = 83,5, = 728. Oblicz n i réznice r tego
ciagu.

10.13. Oblicz jedenasty wyraz ciagu arytmetycznego, jezeli suma jego n poczatkowych wyra-
z6W wyraza sie wzorem S,, = 3n? + 4n.

10.14. Drugi wyraz ciagu arytmetycznego wynosi 10, piaty wyraz 28, a ostatni wyraz 58.
Oblicz wyraz pierwszy oraz liczbe wszystkich wyrazow tego ciagu.

10.15. Wiadomo, ze pierwszy wyraz ciggu geometrycznego wynosi 2, zas iloraz jest réwny 3.
Oblicz piaty i siodmy wyraz tego ciagu. Obliczy¢ sume dziesieciu poczatkowych wyrazow
tego ciggu.

10.16. Ciag 36,1216, 24, ... jest ciggiem geometrycznym.

a) Oblicz iloraz tego ciagu.
b) Zapisz n-ty wyraz ciagu w postaci aq™.
¢) Oblicz sume o$miu poczatkowych wyrazéw tego ciagu.

10.17. Basen ma ksztatt prostopadioscianu. Dtugosci krawedzi tworza ciag geometryczny o

ilorazie 3. Objetoé¢ basenu wynosi 729 m?. Obliczy¢ dtugoéé krawedzi basenu.

10.18. Miedzy liczby 32 i 500 wstawi¢ liczby z i y tak dobrane, aby ciag (32,x,y,500) byt
ciggiem geometrycznym.
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10.19. Dany jest ciagg geometryczny taki, ze a; + a3 + a5 = 21, a3 — a; = 3. Wyznaczy¢ ten
ciag.

10.20. Suma trzech liczb tworzacych ciag arytmetyczny wynosi 21. Liczby te, powigkszone
odpowiednio o 2, 31 9 tworzg ciag geometryczny. Wyznacz te liczby.

10.21. Cztery liczby tworza ciag geometryczny. Jesli od pierwszej z nich odejmiemy 2, od
drugiej 3, od trzeciej 9, a od czwartej 25, to otrzymane roéznice utworza ciag arytmetyczny.
Zmajdz te liczby.

10.22. Dla jakich wartoéci x, y liczby = + y, 2%,y + 2 s3 trzema kolejnymi wyrazami zaréwno
ciggu arytmetycznego jak i geometrycznego.

Oblicz sumy podanych szeregow:

4 4 4
10.23. \/§+2+2\/§+.... 10.24. —4 — - — — _ 4.
5 25 125
1 1 2 4 8
10.25. V/3+ 14+ —+—-+.... 10.26. 1 — — 4+ - — —
V3+1+ 7 +3+ st T

10.27. Zamiei na utamki zwykte: a) 2/(7); b) 0,5(45); c¢) 2,(21); d) 5,(002).
10.28. Wyznacz pierwszy wyraz szeregu geometrycznego, jezeli jego suma wynosi S = 2v/2+2,

ailoraz ¢ = —.
q /2
10.29. Niech (a,) bedzie nieskoficzonym ciagiem geometrycznym o ilorazie q. Uzupelnij bra-
kujace dane w kazdej kolumnie tabelki:

a ; 9 70 17
2 1 V2 4
3 9 2 5 . 5
S| -1,7 18 2 -10 5 13,5 56 -36 3

10.30. Znajdz iloraz zbieznego ciagu geometrycznego, w ktérym a; = 2, a suma wyrazéw jest
3 razy mniejsza od sumy kwadratow tych wyrazow.

10.31. Dla jakich wartodci a szereg geometryczny o ilorazie ¢ = a? — 3a + 1 jest zbiezny ?

2 3 3 1
10.32. Rozwigz rownanie x + % + % +...= q:;—

10.33. Dany jest trojkat rownoboczny T o boku dlugosci a. W ten tréjkat wpisano trojkat
Ty, tak ze kazdy wierzchotek trojkata T, nalezy do innego boku trojkata T, a kat miedzy
bokami tréjkatow T3 i Ty wynosi 30°. W trojkat T, wpisano analogicznie trojkat Ty itd.
Oblicz (a) pole trojkata T5;  (b) sume nieskonczonego ciagu pél wszystkich utworzonych
w ten sposob trojkatow.

1

'Po lewej stronie znajduje sie suma szeregu geometrycznego
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